ErrerS OpoN—FrigYES ERVIN

Uj jovedelem-egyenlGtlenségi mutatok,
tulajdonsagaik és hasznositasi lehetdségeik

1. Bevezetés

A személyi jovedelemeloszlds kozgazdasagi és matematikai-statisztikai vizs-
gélata sordn a kutatok az Gn. egyenltlenségi mutatok egész sorat alakitottdk
ki. E mutatok célja, hogy a jovedelemeloszlds egyenlStlenségét kevés — lehe-
t6leg egyetlen — szdmadattal fejezzék ki. E mutatdk egy része a jovedelem-
eloszldst leird eloszldsfiiggvények paramétereihez kapesolddik, més résziik
pedig (koncentraciés rata, kvantilis eloszldsok, stb.) a koncentrécids gorbe
segitségével geometriailag interpretalhaté. Legtobbjiiknek azonban nincs
egyszert, kézenfekvé k()ag azdasagi tartalma. B mutaték kozos hidnyossdga
tovabb4, hogy nem nyutjtanak modot (és nem is torekednek) arra, hogy az
egyenlGtlensépet kozgazdasigilag motivaljak, vagyis kifejezzék az arra haté
egyves tényezdk intenzitdsat.

Az alibbiakban bemutatdasra keriilg 1'1j egyenlStlenségi mutatok kidolgozér
sandl nem az volt a célunk, ]10<ry az amugy. is tekintélyes mennyiségli mutatdk
szémat tovdbb nove]Ju]\ Az j mutatok ludo]nozasa,t a szimuldcids jovedelem-
eloszldsi modell igényei tették sziikségessé. Meg kell azonban jegyezniink,
hogy a bemutatisra keriil6 mutatdk hasznositési lchetOS( gei tilndének az emli-
tett modell ' keretein.

A tervezés egyik soronkovetkezd modszertani feladata valamely elkévet-
kez idGszak személyi jovedelemeloszlasanak elérebecslése. B probléma meg-
olddsara az Orszigos Tervhivatalban kisérleti szimuldciés modell késziil [1],
[2]. B modell {6 célja, hogy véletlenszerten kivdlasztott haztartasolkbdl allé
reprezentativ minta segltsmrcvel kovesse a munkas és alkalmazott haztarté-
sok szemdlyi jovedelemeloszlasat befolydsold gazdasigi és demografiai valtozdk
hatasat.

B tanulmany nem tér ki az emlitett modell specidlis problémdira, mint pl.
a bérekben, a csaladi potlékokban és nyugdijakban, valamint a foglalkoz-
tatottsdgi és demogrifiai valtozokban a népgazdasigi terv elGirdnyzataival
konzisztensen bekovetkezs valtozdsok kovetési modszereire. A tanulmany cél-
ja az, hogy tajékoztatist nvujtson a tervezett, vagy tényleges jovedelemelosz-
las e<rv(,nlutlcu.swrcnck mérésére és az egyenlGtlenségre hato tényezik elemzé-
gére 1\1(101¢r0/ott ‘mutatokrol. Ms szavakkal, az emlitett szimuldcids kisér-
lettel kape solatban felmeriil annak a szitksége, hogy olyan mérési médszereket
dolgozzunk ki, amelyek amellett, hogy bemulaf(]al a kiilonb6z6 terv-varian-
soknalk az egyenlGtlenségre ;jyukorolt ‘hatésit, lehet6vé teszik annak megalla-
pitasat, hogv bizonyos k(m(r:udamtrl és tervezési szempontokbol értelmezhetd
tényezék milyen hatdst dekOI‘Olnd;k a jovedelemeloszlis egyenlGtlenségére.
[Bddigi ismereteink szerint a kiilonh6zd ismert egyenlGtlenségi mutatok egyike
sem alkalmas ez utobbi feladatra.

2 Szigma
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2. Az 1ij egyenlGtlenségi mutaték és tulajdonsagaik

Az irodalombdl az egyenlStlenségi mutatok széles kore ismeretes, a leginkdabhb
elterjedtnek mégis a Lorenz altal definialt koncentracids egytitthato tel\mthe’to
Mint ismeretes, ez az egyiitthaté szorosan I\apcsolodll\ a jovedelemeloszlis
Lorenz-gorbéjéhez és legfobb elénye egyszeri geometriai interpretéciéjdban
rejlik. Ugjyanaklxor a Lorenz- egyiitthatonak néhany kedvezéGtlen tulajdonsiga
is van: igy pl. viszonylag kevéssé érzékeny, tovibbd elég nehézkes az egyltt-
haté értékének tapasaztalati adatokbol valé kiszdmitdsa. Mindezen felil —
az egyenlStlenségi mutaték nagyobb részéhez hasonldan — nem rendelkezik
kozvetlen kozgazdasigi tartalommal. Az altalunk javasolt [1] Uj mutatd
— pontosabb(m harom 1] mutaté — alkalmas arra, hogy valamely jovedelem-
eloszlast jol jellemezzen. Az Gj egyenlStlenségi mutaték a kovetkezs kovetel-
ményeknek tesznek eleget:

a) Plauzibilis kozgazdasigi tartalmuk van;

b) Csoportositott adatokbdl is konnyen kiszdmithatok;

¢) A javasolt mutatok nemcsak az egyenlétlenség szdmszer( kifejezésére
all mlmaqémk hanem oly mdédon faktorizalhatok, hogy az igy létrejott (kozgaz-
dasdgilag értelmezhets) komponensek ramutat nak arra, ]10(’V kiillonb6zG ténye-
zGk mllven mértékben vettek részt az egyenlGtlenség thl&lﬂia&mlmn

d) A Lorenz-féle koncentricids egyiitthatéhoz hasonléan a ]chL%OIﬁ muta-
ték — uvgyancsak a Lorenz-girbe segitségével — geometriailag is kénnyen
értelmezhet6k;

e) A jovedelemeloszlis matematikai lefrdsdndl szambajohetd eloszlasfiigg-
vények legtobbjénél az Gj mutatdok értéke egyszerfien kifejezhets az eloszlis-
figgvény paramdterei segitségével. A kétparaméteres lognormalis eloszlds
esete kiilonosen fontos.

A javasolt mutaték a kovetkezdk:

U =—, P = —= W= —=

ahol
m=EZX), m=EZX|X<m), my,=EX|X>m)

és X egy véletlenszer(ien kivdlasstott ji)vedclmi egység jovedelmdt jelenti.

Més szavakkal m az dtlagos jovedelem, mig m,, (m,) azoknak az dtlagos
jovedelmét ]eloh akik m-nél kisebb (egyenls, vagy nwgyobb) jovedelemmel
rendelkeznek. v uwy értelmezhets, mint a teljes eloszlis egy enl@tlenségét kife-
jez6 mérdszam, mig u és w az eloszlis két megfelelS részének clrvcnlotlcnsmr( t
méri. Az u, v és w mutatok lehetséges értéke (1, 4 oo), de konnyen transzfor-
méalhaték a szokdsos (0,1) intervallumra.

E standardizdlt mutaték a kovetkezdk:

i m — my

wW=1——=
: u m
\\‘» Pl A _1.:m2*~m1
v m,
T . L bk

w my



6J JOVEDELEM-EGYENLOTLENSEGI MUTATOK, TULAJDONSAGAIK ES LEHETOSEGEIK 19

Természetesen v = ww és v = u’ + w' — w'w’, tehdt Altaldnos esetben is
csak két mutaté tekinthet§ fiiggetlennek.
Koénnyen beldthatd, hogy u, v és w a kovetkezGképpen is kifejezhetbk:

(1) w Fn) _ 1—Fy(m) F(m)
Fy(m) 1 — F(m) Fym)

SRED o 3

1 — F(m)

ahol F'(z) és F,(z) az eloszldsfliggvényt és az els§ momentum-eloszlasfiiggvényt
jelolik. Az els§ momentum-eloszlasfiiggvényt X > 0 esetben az alabbi kifejezés
definialja:

X

1
Fyla) = — ( (dr(t).
m
n
A standardizalt mutatdk u(ryzmoq(ik kifejezhet8k F(m) és F(m) segitségével.
A javasolt mutatok nagysigrendjének szemléltetésére a I\ovetkcao példakat
mutdf}ul\ be tényleges jovedelemeloszlisokbol:
Az els6 a jov edelmi egységek adozis utanil eloszldsara vonatkozik 1959-ben
az Kgyesiilt Allamo]\ban, ahol:

=177 ©=38,018 w=1"%01
a mésodik példa pedig u, v és w értékeit a magyar munkds és alkalmazott
népességnek az egy f6re juté jovedelem szerinti megoszlasara adja ugyancsak
1959-bdl

uw=1440 v=2,088 w = 1,450.

A kévetkezSkben ratériink a javasolt 4j egyenlStlenségi mutatok tulajdonsé-
gainak részletesebb ismertetésére:

Ad a) Az Gj mutatok étlugok hényadosai. Hasonlé mutatdékat igen széles
korben alkalmaz az 4ltalinos és ga/(lasawst(ths/tll\a fgy pl. w azt mutatja,
hogy a f6atlagndl magasabb jovedelmiick dtlagos jévedelme mennyivel haladja
meg az altaldnos atlagol A standardizalt mutatdszamoknak is kézenfek v koz-
gazdasdgi tartalmuk van. fgy pl. w’ azt mutatja, hogy az éltalinos dtlag és
az anndl tehetSsebbek atlagjovedelme kozotti differencia milyen hanyadét
teszi ki a kedvezGbb jovedelmi helyzetiiek atlagdnak.

Ad b) m, m, és m, értékei egyedi adatokbdl még hagyoményos lyukkéartya-
-feldolgozds segitségével is konnyen megdllapithatok. Némi nehézséget okoz, ha
esak csoportositott adatok dllnak rendelkezésre (kivéve, ha az dtlag véletleniil
egybeesik valamelyik csoporthatdrral). E probléma azonban interpolicié
segitségével konnyfiszerrel athidalhato.

Ad c) Tgen elterjedt statisztikai eljards, hogy valamely mennyiség, vagy
index elemzése soran ezeket az indexeket, vagy mennyiségeket tobb tényezd
szorzatinak tekintjiik. Igy valamely tdrsadalmi csoport egy fére juté jovedelme

is meghatdrozhaté kiilonboz8 — kozgazdasigi és demogrifiai értelmezdéssel
biré — tényezik szorzataként. /

1A gziikséges adatok [3]-b6l szdrmaznalk.

o0k
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E faktorizacié egyik lehetséges mddja pl. a kovetkezd:

) L T
N k nn N W

ahol 7 a kérdéses csoport osszes jovedelme
N az osszes személyek szdma
W a bérek és fizetések -Osszege
I az aktiv keresGk szima
n a lehetséges keresGk, azaz a tarsadalmilag munkaerdnek tekinthetd
szemdélyek szama.
A tényezdk jelentése kézenfekvd:

— = az atlagos egy fdre jutd jovedelem
N
w A " :
— = a keresGk atlagos keresetét mutatja
k
= a lehetséges munkaerdforrds hasznositottsiagianak mértékét jelzi
n
£ = a foglalkoztatottsig demografiai aspektusit, vagyis a munkaerdforrds-
nak tekinthet személyek részardnydt tiikrozi
= = pedig azt mutatja, hogy az 6sszes jovedelmek milyen mértékben mul-

jak feliil az aktiv keres6k munkaviszonybdl szirmazo jovedelmeit.

A (2) azonossdg (vagy mds ahhoz hasonlé azonossdgok) igen alkalmasak jo-
vedelemeloszldsok elemzésére és Gsszehasonlitdsira. A (2) azonossig haszno-
sitdsdnak tobb lehetséges modja van. Vegyiik az azonossig mindkét oldaldnak
logaritmusdt és jelolje sorban y, x, 2, t és s I/N, W/k, K/n, n/N és I/ W logarit-
musat! Igy (2)-b8l azt kapjuk, hogy:

y:x+z—}~-t—|—3'
Ebbél viszont az kovetkezik, hogy:
(3) V(y) = cov(y, x) + cov(y, z) -+ cov(y, ) 4 cov(y, s).

A (3) azonossag ugy értelmezhet, hogy minden figyelembe vett tényezs az
egy f6re jutd jovedelemmel alkotott logaritmikus kovariancidjaval jarul hozzé
az egy fére juté jovedelem logaritmikus szérdsnégyzetének kialakulasdhoz.
A sziikséges egyedi adatok birtokdban ez az elemzés minden nehézség nélkiil
elvégezhetd.

Ugyanakkor meg kell emliteni, hogy hasonlé elemzés hajthaté végre sokkal
egyszer(ibb és gyorsabb tton az 4j egyenlGtlenségi mutatok segitségével. A
(2) azonossdgban ismertetett fakrotizacio kiterjeszthet§ ugyanis az w, v és w
egyenlStlenségi mutatokra is. Igy pl. » esetében a kivetkezs formuldhoz jut-
hatunk:
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my _ (Wk)y (k[n)y = (/N), (I/W),
my (Wik), (kn), (n/N), (I/W),

(4)

ahol az 1, és 2 indexek az m,-hez és m,-hoz tartozd részsokasigok jelolésére
szolgélnak Ha ismét mindkét oldal logaritmusdt vesszik, a kivetkezs kifeje-
zéshez jutunk:

(5) log v = (x, — ;) 4 (2, — 21) + (¢3 — &) + (82 — 81)

Az (z,—x,), stb. kifejezések nagysdga azt mutatja, hogy az egyes rész-
komponensekben mutatkozé kiilonbségek milyen szerepet jatszanak a v mutaté
altal jelzett egyenlStlenség kialakuldsdban. Amennyiben (3) vagy (5) kifejezé-
sekben szerepld tényezdk valamelyike negativ értéket vesz fel, az azt a nivel-
1416 hatdst fejezi ki, amivel az adott faktor a tébbi tényez6k altal létrehozott
e;,venl ftlenséget csokkenti.

Ugy véljiik, hogy a bemutatott egyenlétlenségi mutatdknak ez utébbi tulaj-
donsdga, vagyis felbonthatdésiguk (pontosabban kifejezve logaritmikus fel-
bonthatdsdguk) e mutatdkat az elemzés és Osszehasonlitds igen hatékony esz-
kozeivé teheti. Bz a tulajdonsig, valamint az a tény, hogy a javasolt mutatok
értéke igen egyszerfien meghatarozhato, kiilonosen jelentdsek a bevezetSben
mér emlitett szimulécids modell syempont]abol E mutatok segitségével kony-
nyen kifejezhetd a kiilonbozs terv-varidnsoknak az egyenlGtlenség mértékére
(és Osszetevdire) gyakorolt hatdsa és ezdltal elGsegitik a leginkabb kedvezs-
nek tekinthetd varidns kivdlasztdsat.

R4 kell azonban ugyanakkor mutatnunk, hogy valamely jovedelmi egységre
(pl. személyek, haztartdsok, fogyasztasi e«ryburek) jutd jovedelem szorzati
tényeztkre vals felbontdsindl messzemend ovatosswg)m van szitkség. Fenndll
ugyanis az a koriilmény, hogy bar mely tényezd, amelyik magasabb ]ovedelem-
elaszticitdassal bir, vagyis a ]t)vedehnek novekvd sorrendjében kovetkezd jove-
delmi egy surd\ncl gyorsabban ng, mint valamely masik tényezs, automatikusan
magasabb r¢ bszét motivilja a v mutatéval jelzett egyenlGtlenségnek. A szorzati
azonossag kialakitdsanal mindig a vizsgalt jovedelemmutatd és a vizsgdlt
tarsadalmi-gazdasagi csoport jovedelmei képzidésének kozgazdasigi elemzé-
sébdl kell kiindulni.

Altaliban szabdlyként lehet elfogadni, hogy a leiré azonossig e(rylk ténye-
z6je a jovedelmek donté tobbségct képezd valdmcly jovedelmi tétel és az ahhoz
jutéd jovedelmesek szamdnak hinyadosa kell hogy legyen.

[z a koriilmény bizonyos mértékig korlatot szab a » mutaté kauzdlis elem-
zésekre vald hasznositdsanak. V,L]amely népességesoportndl sikeresen alkal-
mazhatd leird azonossig mas tarsadalmi rétegnél esetleg helytelen képet nyjt.
Ugyanakkor a szorzati azonossag sikeres alkalmazdsénak egyik alapvetd fel-
tétele, hogy olyan homogén tarsadalmi-gazdasigi csoporton beliil alkalmazzuk,
ahol a jovedelmek tilnyomé része egy adott jovedelmi forrasbél szdrmazik.

Megjegyzends tovabbd, hogy a (2) azonossighan ismertetett tényezdkre
bontds és az azzal Osszefiiggs elemzési lehetGségek nem dllnak fenn a standar-
dizalt «’, v és w’ mutatokndl. Bz az egyik oka annak, hogy az eredetileg defi-
nidalt «, » és w mutatdkat elényosebbeknek tekintjiik a standardizalt valto-
zatnal.

Ad. d) A javasolt mutatok geometriai értelmezésének lehetGsége az (1)-ben
ismertetett kifejezéseken alapul. Amennyiben a Lorenz-gérbét. az [F(m),
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F(m)] pontban a koordinita-tengelyekkel parhuzamos két egyenessel metsz-
sziik, s a mellékelt dbran megjelolt szogeket «-vul, illetve p-val jeloljiik, kony-
nyen belathat6, hogy

u = ctg o

w::tgﬁ

v:ctgoctgﬂ:ﬁ
tg o

E geometriai interpreticié jobban megviligitja, miért értelmezheték u, illetve
w az eloszlds also, illetve fels§ részének egyenlGtlenségi mutatdjaként.

769

#

- him)

=

lrclger, W=ty Veclya-ig 3

Ad. e) Amennyiben F(m), illetve ¥ (m) értéke kifejezhet§ valamely adott
eloszlds-fiiggvény paramétereinek segitségével, ugyanez fenndll az u, v és w
egyenlitlenségi mutatékra is. K kifejezéseket meghatdroztuk tobb ismert
eloszlas-fiiggvény tipusra. Néhdny eredményt a Fiiggelékben ismertetiink.

A tovabbiakban néhdny megjegyzést tartunk sziikségesnek: Eldszor is meg
kell emliteniink, hogy a kiillonboz§ szerzGk dltal javasolt szdmos jovedelem-
egyenlStlenségi mutatd kozott kettd bizonyos hasonldsdgot mutat az altalunk
javasoltakkal. R. GIBrRAT hires munkdjiban [4] emlitést tesz egy Maure altal
bevezetett mutatordl, amely

e gl Tl

I (m)

A két-paraméteres lognormadlis eloszlds specidlis esetében M pontosan u-nak
(és w-nek) felel meg. De dltaldnos esetben kevesebb informéciot tartalmaz a
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jovedelemeloszldsrdl, mint pl. v, hiszen csak az els6 momentum-eloszlas egyet-
len specidlis értékét veszi figyelembe.

Egy miésik, R. R. ScruTz [5] altal javasolt egyenlStlenségi mutatd F(m)—
F(m), azaz amig uw F(m)-nek és F,(m)-nek hanyadosa, a Schutz-egyiitthaté
a ]\ulonbse(rulx, ez az egylitthato tovabbé, egyenld F(m)w -vel.?

Az u, v és w egyenltlenségi mutatokat kissé médosithatjuk azédltal, hogy
az (1) formuldkban m helyébe Me-t, az eloszlds medidnjat helyettesitjiik. Xz
megkonnyiti a mutatdk értékének kiszamitdsat, kiilonosen ha az adatok nem
abszolit, hanem relativ jovedelem-kategéridkban vannak megadva, pl. deci-
lisenként. Ezen modositott mutatdk is rendelkeznek az el6bbiekben felsorolt
a)...e) tulajdonsigokkal, &mbdr ebben az esetben tulajdonképpen csak egy
mutatdérdl beszélhetiink, mondjuk »*-rél, a mdsik ketté ugyanis fiiggvénye
v¥-nak; emellett »* is az els6 momentum-eloszlds egyetlen pontjanak értékén
alapszik. A magyar jovedelemeloszlisok terén szerzett tapasztalataink arra
mutatnak, hogy v jobban kifejezi az eloszlds egyenl6tlenségét, mint v*.

Az u, v és w mutatdk becslési mddszereivel és e becslések matematikai-
statisztikai tulajdonsdgaival [10] és [11.] foglalkozik. Két paramdéteres log-
normélis elosztds esetén a mintdbdl kapott becslések megbizhatésagi hatérai-
nak szamitdsahoz tablizatok is késziiltek.

3. Alkalmazasok

A 2. fejezetben adott két, tényleges jovedelemeloszlasok egyenlGtlenségét
mutaté példan tilmenden e fejezetben a javasolt mutatokra és a veliikk kap-
csolatos elemzésekre vonatkozd tovabbi, magyarorszigi jovedelemeloszlasok-
kal kapesolatos alkalmazdsokat mutatunk be.

A javasolt j egyenlGtlenségi mutatok részletes kifejtésére és alkalmazasira
elgszor [1]-ben keriilt sor az tun. tiszta munkds ¢és alkalmazotti népesség
1959 évi jovedelemeloszldsival ]\ap(’solatbdn E népesség egy fére juté jove-
delem szerinti eloszldsa 1959-ben igen jo kozelitéssel lognormélis eloszldstinak
tekinthet§ o = 0,4672 p(manutemrtel\kcl Igy nemesak az egyenldtlenségi
mutatok értékét, hanem azok hibahatdrait is meg lehetett hatérozni. A mutatok
értéke ezen eloszlisndl a 959%,-os megbuhatosagl hatérokkal:

uw=1,414 4- 0,014
v = 2,009 1 0,035
w = 1,484 - 0,010.
A 2/c. pontban leirt elemzés szerint az ott szerepld tényezdk szédzalékos
hozzdjaruldsa a v mutaté értékéhez:
%-bun, a kerestk dtlagkeresetében fenndlld kiilonbség 33,89%,

-~ -ben, a munkaer§ hasznositdsdban 1év§ kiilonbség 35,6%,
n
2 A tanulmdny megirdsa utdn jutott tudomdsunkra, hogy eredményeink publikdldsa

utdn, de téliink fiiggetleniil Rabkina is k6zol kétparaméteres lognormaélis eloszldssal kap-
csolatban egy v tipusu egyenlétlenségi mutatot. ([9])
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— -ben, a tarsadalmilag munkaerdnek tekinthetdé népességnek az Ossz-

népességhez viszonyitott ardnyaban levs eltérés 46,19
tol ’ 0

e
i-ben, az Osszjovedelemnek a munkabéreket meghaladé ardnysban fenn-

all6 eltérés —15,5%

Mint arra mir a 2/c. pontban is rdmutattunk, az utolsé tényezd negativ
hozzdjaruldsa azt jelenti, hogy az alacsonyabb jovedelmfi csalddok béren
feliili evyeb jovedelme viszonylag nagyobb, mint a magasabb jovedelmi szinten
é16ké, s igy e tényez( csokkenti a mésik hérom tényezl 4ltal elGidézett jovedelmi
egy enlot]enswet

“'A KSH 4ltal 1963-ban végrehajtott jovedelmi felvétel mdodot nytjtott annak
megvizsgalasira, hovy 1959 és 1962 kozott mennyiben valtozott a tiszta mun-
kés-alkalmazotti népesség jovedelemeloszlisinak egyenlStlensége, illetve a
mér vizsgdlt tényezGknek az egyenlStlenséghez vald hoz/a]arulasa Az ered-
mények azt mutattak, hogy az egyenlGtlenség nem véaltozott szignifikans
mértékben és a tényez8k szizalékos szerepében sincs nagy valtozds. A ténye-
zGk szézalékos hatédsa 1962-ben:

1 36,0 9%
85,79,

142,09,

I~ 23 3 =T

1 — 13,79,

’

Osszehasonlitdsképpen elvégeztiik a szamitdsokat az 1963-as jovedelmi
felvétel anyagibdl az Osszes munkds-alkalmazotti hdztartdsok (mindazon
héztartdsok, ahol a haztartisfs alkalmazdsban all6 keress) népességének egy
fére juté jovedelem szerinti eloszldsdra is. B jovedelemeloszlds is jo kozelités-
sel lognormélisnak tekinthet§ o = 0,455 paraméterrel. Az egyenlGtlenséy
valamivel — de nem szignifikdns mértékben — kisebb, mint a tiszta munkds-
alkalmazotti népességnél. Az egyenltlenségi mutatok értéke a 959 -08 meg-
bizhatdségi hatarokkal:

% = 1,455 - 0,020
v = 2,079 - 0,050
w=1,479 4-0,014.
Az aldbbi tabliban megadjuk a mdr elzékben is vizsgilt tényezSknek az

u, v és w egyenldtlenségi mutatok értékének kialakitdsdban jatszott szdzalé-
kos szerepét.



73 JOVEDELEM-EGYENLOTLENSEGI MUTATOK, TULATDONSAGAIK BS LEHETOSEGEIK 25

I. tdbla
Szdzalékos hozzéjirulis az egyenlitlenséghes
Tényezbk B G =
u I v w
w
— 36,6 28,2 19,4
k
k
i 45,6 38,5 30,9
n
n
= 81,8 84,1 86,6
N |
‘ : 64,0 50,8 36,9
w ’ ( o

Ugyanakkor amikor a két réteg jovedelem-egyenlStlenségének mértéke
nagyjabol ugyanaz, az egyes tényezSknek az egyenlStlenséghez vald hozzé-
jdruldsa lényegesen eltér a tiszta és az Osszes munkés-alkalmazotti népes-
ségnél. Ez utobbi népességnél lényegesen nagyobb eltérés van az 4tlagos
jovedelem alatt, illetve felett él6 haztartdsok demogréifiai osszetételében,
pontosabban a térsadalmilag munkaerdének tekintett népességnek az Ossz-
népességen beliili ardnyéban. E tényez§ jarul hozza legnagyobb mértékben az
egyenl6tlenség kialakuldsdhoz. Ugyanakkor a béren feliili jovedelmek kom-
penzal hatésa is sokkal 1ényegesebb, ami elsGsorban avval van dsszefiiggéshen,
hogy ezen hiztartdsok kozott elég jelentds a vegyes (pl. mezGgazdasigi termels-
szovetkezeti tagokat is tartalmazo) hdztartdsok arinya, s ezek zome az dtlag
alatti hdztartdsokhoz tartozik. E héztartdsokndl a héztdji gazdasdgbdl, illetve
a termelGszovetkezeth§l szdrmazd jovedelem jelentés mértékben egésziti ki
a munkabér-jovedelmeket, s o kiegészités relative sokkal jelent&sebb az atlag
alatt 616 csalddok esetében, mint a tehetGsebb héztartdsokndl. Erdemes meg-
jegyezni végiil, hogy a munkabéres keresdk atlagkeresetében levs kiilonbség-
nek csak szerény szerepe van az egyenlGtlenség létrehozdsaban.

Meg kell jegyezniink, hogy noha az j mutatérendszert elsGsorban a jovede-
lemeloszlds egyenlétlenségének mérésére dolgoztuk ki, més tipust gazdasigi
egyenlitlenségek vizsgalatara is alkalmazhato.

A javasolt elemzési eljardsok, bar nem minden elemzési probléma megolda-
sara alkalmasak, alkalmazdsi lehetéségeik mindenesetre meghaladjak a jove-
pelemeloszlds problematikajat.

( Beérkezett: 1968. VII. 1.)
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Fiiggelék

Az u, v, és w egyenlbilenségi mutatdl kifejezése a személyi jdvedelemeloszlas Eiilinbozé el-
méleti eloszlasfiiggvényekkel valo meglkizelitésénél

Elméleti eloszldsfiggvény: u v w
Normdlis eloszlds: 1 1) 1L-0Vo=Y L1
. WL R 14CV2/n 14+CV3=
N(u, 0%, n >0 1—CV2n 1— 0V 2=
Egyenletes eloszlds: 2a+2b 3b+a 3b+4a
a<z<b b-+3a b+3a 2a+4+2b

Pareto — eloszlas:
o a® B —19 pr—1 9 9
f(df) = a.pl’ ﬂz___ﬁ ﬂz;’"__——l :3
a>0,a>1, z>a

-

Gamma elos:lds:

fv) 9 F@) 1+[)—F@)9 Yt fv) 9

= v—1 —X .
@) = pereete>0 L per e T Ty o)
Kétparameéteres lognormdlis

eloszlas: D(a)2) ® D of2) O
Az |1, 0?) 1 — (0f2) [T —d(o/2) s
Hdaromparaméleres log-
normdalis eloszlds: '
A|T, pu,0?) = (1) (5/2) ©  D(a]2) (a—7) P(5/2)-+ 78 (0—7)D(02)-f-T O
= A(x —7|p,0%) x— (a0 —7)D(0/2) 1—P(0f2) a—(a—1) D(0f2) (a+7)[1—P(0]2)]

Megjegyzések: 1) C=o/i, a varidciés egyiitthaté.
2) a =0 esetén a mutatok értéke nem fiigg az eloszlds terjedelmét6l, hanem konstans # = 2,

D = 3, w = 32

\ %
8 f=—

x
4) F (2) = 5‘/(:) dt = I'y (), és I'y (z) a nem teljes gamma fiiggvényt jeloli.

0

b) @ a standard (0 vdrhatd érték(, 1 szérdsi) normdlis eloszlis filiggvényt jeldli.

6) x = M (2) —r, T < esetén (a magyarorszdgi jovedelem eloszlisok kozil szdmos esetben ezb
tapasztaltuk), az closzlist az 2 == () pontban csonkitani kell, ¢és igy u, v és w kifejezésci komp-
likdltabbak lesznek. Ha a esonkitds hatdsa az closzlisra elhanyagolhatéd (Eddigi tapasztalataink-
ban majdnewn mindig igy volt), akkor a megadott formulikat kapjuk vissza.
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NEW INCOME INEQUALITY MEASURES,
THEIR PROPERTIES AND APPLICATIONS

The system of measures proposed, besides indicating the level of the inequality, shows
the role played by several factors having economic or demographic meaning which con-
tribute to the formation of incomes and the inequality itself. As far as the authors know
the widely used inequality measures have never been applied for this latter purpose.

The measures proposed are:

m m,

U=—, v =—>= and w=—,
my my m

where:
m = I(X), my = B(X/X >m) m = E(X/X < m) and ¥ symbolizes the mathematical
expectation and X means the income of an income unit selected by random.
u, v and w may be expressed as
B (m) 1—F,(m) I (m) O e 1—F, (m)

TF my’  "TA=F@m) F,(m) T I1—=F(m)’
where:
F(X) means the distribution function of X and

1 (X) symbolizes the first moment distribution function of X
1
Fi(X) = W{_ft dF(t)

The range of u, » and w is (1, 4+ o) but they are easily transformable to the usual inter-
val (0, 1).

TFrom the economic point of view » and w indicate the inequality of the lower (resp.
upper) part of the distribution and » shows that of the distribution as a whole.

The measures proposed, similarly to the Lorenz-rate of concentration are geomctm-
cally interpretable in an easy way, also with the aid of the Lorenz-curve.

J’exhaps the most advantageous property of these indicators seems to be their fraction-
ability. This factorization may be performed by using descriptive identities of multipli-
cative character.
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For the well known distribution functions used for describing income distributions
the measures are easily expressed as terms of the parameter(s) of the given funection. The
case of a lognormal distribution is of special importance, where:

D (02
U == (——/—)v and v = u?, where:
il —2(0/2)
@ symbolizes the standard normal distribution function with parameters 0,1.

The statistical properties of sample estimations of «, » and w are desecribed in [11].

The measures proposed have been succesfully applied in analyzing Hungarian income
distributions.

L]

HOBBIE TMOKA3ATEJIM HEPABEHCTBA JIOXOJ10B, UX CBOWUCTBA U
BO3MOYKHOCTH HCITOJIb3OBAHMSI

B crarbe TPAKTYIOTCST M3MepUTeJId HepaBeHncrsa, B[)IPZ}GOTaHl'IbIe HAMHU B XOje HcCiie-
JOBaHUH 110 IUIAHUPOBAHHIO M aHAJIM3Y pacrpefejieust JHYHBIX JI0XO0J10B.
npe}lllo)l(eﬂﬂaﬂ cucrema l/I3MC]’)l’l'I'Cﬂ€l‘i, M}I(DUPMH])YI()H[ZU] 0 CrerieHy HepaseHcTna,
criocofHa MOKA3aTh TAKXKE M UHTEHCUBHOCTL HEKOTOPLIX 9KOHOMHYECKHMX M JIeMOr pa(l)li‘l(}(,](l[x
(baKTOpOB BJIMSTIOIIAX HA HepaBeHCTBA. [To namemy cBefeHdo, HU OJUH W3 paublie pdspauo-
TAHHBIX MHOI'OYHMCJIEHHDLIX lI(}MCpII'ILHC” HC[)ﬂB(,HC'lB(’l He OblJI MCIOJIL30BAH JUISI TAKOH LIeJIHd.
Hpe,IUIO}K(,HHbIC HU3MEPHUTEIIN
m my My
U= — v=—2= u W= —2 rie
m, m, m

m = E(X), my = E(X/X > m), my = E(X/X <m) u

E — osnavaer (mMareMaTHuecKoe) OXKH/aHue,

X— o3nauaer JOXO0J cliyuaiino BbOpanHoii Hoxo,rmoi'l €/IMHHLLDbI.
1, ¥ ¥ W MOYKHO BBIPASUTBL U IO cuiejtyionied Gopme:

o B (m) e L —F,(m) F(m) ol =F(m)
STF,m) P T I—Fm) Fym YT T=F(m)’

rage F(X) osnauaer (yuxumio pacripejenenust or X
F,(X) o3uauaer pacripejiesienne IepBoro momenra or X.

P, (X) = %J td T (1)

BosMoyKHBIE BeJMUUHLL U, v W w : (1, -}- 00), 0IHAKO UX HETPYAHO Npeodpas3oBatTh HA
wurepsast (0,1) TpajuuuoHAJBHBIH BOOOIIE JUIsT M3MepUTEICH HepaBeHcTBa.

Ha camom siejie 1 03HauaeT HEPaBEHCTBO HWKHEH uyacty pacripejesienns, w o3nadaer
HEPABEHCTBO BePXHeil YacTH PACHPE/ENICHIST I ¥ 03HAYALT HEPABEHCTBO BCEIO PACTIPE/IE/ICHHMSI.

VismMepuTesiit MOryT ObITh HHTEPIPETHPOBAHLI — IPH IIOMOI KPUBOIT Jlopenna — u
reOMETPHYECKH — AHAJIOIHUHO Kodppuienty Konlenrpaym Jlopenna, KOTOPBLIH SIBJISIETCS
Haufosiee PacrpoCTPaHEHHBIM HA MEXKIYHAPOJHOH IpaKTHKE.

Haiibospiiee NpeumMyIiecTB0 JAHHBIX UBMEPHUTESICH BEPOATHO 3AKIIIOUAETCS B UX C110C00-
HOCTH K (harTopusanuu. I1a HaxkTopusamis MoyKeT ObITh OCYyLIeCTBIIeHA TOCPEACTBOM OIMca-
TEJIbHBIX TOXKJIECTB MMEIOIHX XapakTep IPOU3BeeHuH.

B cayuae usBectHuIX (DYHKIMH pacrpejesiednsl NPUMEHEHHLIX JUIsl ONMCAHMs pacrpe-
JleTIeHHi JIOXO0/I0B, i, » 1 W MOTYT ObITh BbIPayKeHb! B KauecTne (yHKIMK 0T napamerpa (napa-
METPOB) YIOMSAHYTBLIX (yHKumil pacnpegesenust. Ocoboe 3HAYCHUME HMEET [ABYXIIAPAMETPOBOE
JIOTHOPMAJIbHOE pacrpejiesienye, Iue:

P (0/2) 2
u w 1= (0_/2) " V= U

Crarycruueckue CBOHCTBA OlleHOK TloKasaTesed u, v u w onucann B [11].
IpeioyKennble H3MepuTesIu ObUIBI IPUMEHEHDI B BEHI'ePCKOH CTATHCTHIECKOH NpaKTHIe.



